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∀es:ES, P :(E→ P), R:(E→E→ P).
(∀e:E. Dec(P (e)))
⇒ (∀e, e ′:E. Dec(R(e ′,e)))
⇒ R => λx,y. (x < y)
⇒ Trans(E;x,y.R(x,y))
⇒ (∀a, b, e:E.

(∀x, y:E. x c≤ e ⇒ y c≤ e ⇒ P (x) ⇒ P (y) ⇒ (((x R y) ∨ (x = y)) ∨ (y R x)))
⇒ (R(e,a) & R(e,b))
⇒ (P (e) & P (a) & P (b))
⇒ (∀z:E. ¬(R(e,z) & R(z,a) & P (z)))
⇒ (∀z:E. ¬(R(e,z) & R(z,b) & P (z)))
⇒ (a = b))

⇒ (∀m, m ′:E.
P (m) ⇒ P (m ′) ⇒ (∀e:E. (e R m) ⇒ (¬P (e))) ⇒ (∀e:E. (e R m ′) ⇒ (¬P (e))) ⇒ (m = m ′))

⇒ (∀e, e ′:E. P (e) ⇒ P (e ′) ⇒ (((e R e ′) ∨ (e = e ′)) ∨ (e ′ R e)))
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